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1 8%

(Cauchy OHBERDEFE) : Lorsque les valeurs successivement attribuées & une
méme variable s’approchent indéfiniment d'une valeur fixe, de maniére a finir
par en différer aussi peu que 1'on voudra, cette derniére est appelée la limite de
toutes les autres.

(Cauchy O #ER/NDFEF) : Lorsque les valeurs numériques successives d’une
méme variable décroissent indéfiniment, de maniére a s’abaisser au-dessous de
tout nombre donné, cette variable devient ce qu’on nomme un infiniment petit
ou une quantité infiniment petit. Une variable de cette espece a zéro pour limite.

(Cauchy OBEOELMEDER) © Si, en partant d’une valeur de  comprise
entre ces limites, on attribue a la variable z un accroissement infiniment petit
«, la fonction elle-méme recevra pour accroissement la différenence

fl@+a) - f(2)

qui dépendra en méme temps de la nouvelle variable « et de la valeur de z.
Cela posé, la fonction f(z) sera, entre les deux limites assignées & la variable
x, fonction continue de cette variable, si, pour chaque valuer de z intermédiaire
entre ces limites, la valeur numérique de la différence

fz+a) - f(z)

décroit indéfiniment avec celle de a. En d’autres termes, la fonction f(x) rester-
a continue par rapport a x entre les limites données, si, entre ces limites, un
accroissement infiniment petit de la variable produit toujours un accroissement
infiniment petit de la fonction elle-méme.

( TCauchy OINHHEE) IZHHY 4 & FT) : D’aprés les principes ci-dessus
établis, pour que la série

Up, Ug, Uy, . . ., Up, Uny1, &C (1)



soit convergente, il est nécessaire et il suffit que des valeurs croissantes de n
fassent converger indéfiniment la somme

Sn:uO+U1+UJ2+&C...+Unm1

vers une limite fixe s: en d’autres termes, il est nécessaire et il suftit que, pour
des valeurs infiniment grandes du nombre n, les sommes

Sny Snt1, Snt2, &c. ..

different de la limite s, et par conséquent entre elles, de quantités infiniment
petites.

(Goursat 12 412 #fIEDERE; Cours d’analyse mathématique (1924), p.13. )
Continuité- La définition moderne de la continuité est due également & Cauchy.

Soit y = f(z) une fonction définie dans I'intervalle (a,b); prenons une valeur
zo comprise dans cet intervalle et une value voisine zy + h comprise dans le
méme intervalle. Si la différence f(zo + h) — f(zo) tend vers zéro, lorsque la
valeur absolue de h tend vers to zéro, la fonction f(z) sera dite continue pour la
valeur zy. D’apres la définition méme de la limite, on peut dire encore qu’une
fonction f(z) est continue pour x = xy, si & toul nombre positif €, aussi petit
qu’on le suppose, on peut faire correspondre un autre numbre positiv n tel qu’on
ait

|[f(zo +h) = flzo) < ¢

pour toute valeur de h moindre que n en valeur absolue.



